
Zadaci za vjeµzbu

1. Rije�ite jednadµzbu

2 sin2 x� 4 sin x cosx� 4 cos2 x = 1:

Rje�enje:

2 sin2 x� 4 sinx cosx� 4 cos2 x = sin2 x+ cos2 x = : cos2 x 6= 0

2 tg2 x+ 4 tg x� 4 = 1 + tg2 x
tg2 x� 4 tg x� 5 = 0

tg x = t

t2 � 4t� 5 = 0
t1 = 1; t2 = �5

x1 =
�

4
+ k�; k 2 Z

x2 = arctg(�5) + k�; k 2 Z

2. Koja rje�enja jednadµzbe

2sin
2 x + 5 � 2cos2 x = 7

su ujedno rje�enja nejednadµzbe

x2 � x� 2
log(x+ 1)

� 0:

Rje�enje: Prvo rje�avamo zadanu jedandµzbu

2sin
2 x + 5 � 21�sin2 x = 7:

Uvodimo supstituciju
t = 2sin

2 x

pa imamo
t+ 5 � 2 � t�1 = 7 = � t
t2 � 7t+ 10 = 0
t1 = 5; t2 = 2:



Dalje,u prvom sluµcaju je

2sin
2 x = 5

sin2 x = log2 5 > 1

pa ovaj sluµcaj nema rje�enja. U drugom sluµcaju je

2sin
2 x = 2

sin2 x = 1

sin x = �1
x =

�

2
+ k�; k 2 Z

i to su sva rje�anje zadane jednadµzbe.
Rije�imo nejednadµzbu

x2 � x� 2
log(x+ 1)

� 0:

U prvom sluµcaju je

x2 � x� 2 � 0

log(x+ 1) > 0;

odnosno
x 2 h�1;�1] [ [2;+1i i

x+ 1 > 100 = 0:

Rje�enje ovog sluµcaja je x 2 [2;+1i :
U drugom sluµcaju je

x2 � x� 2 � 0

log(x+ 1) < 0;

odnosno
x 2 [�1; 2] i

0 < x+ 1 < 100 = 1:

Rje�enje ovog sluµcaja je x 2 h�1; 0i :
Rje�enje zadane nejednadµzbe je

x 2 h�1; 0i [ [2;+1i :

Trba provjeriti za koje cjelobrojne k se broj �
2
+ k� nalazi u skupu

h�1; 0i [ [2;+1i :
�1 < �

2
+ k� < 0



� 1
�
� 1
2
< k < �1

2
) k 2 ;

2 <
�

2
+ k�

2

�
� 1
2
< k ) k 2 N:

Rje�enje zadatka je
x =

�

2
+ k�; k 2 N:

3. Odredite funkciju f : ! R iz analitiµckog zapisa

f(x) = 3

r
5� ln x+ 1

x2 � 4 + arctg
r
2� 6x

x2 � 4 :

Rje�enje:

x+ 1

x2 � 4 > 0

2� 6x

x2 � 4 � 0

Domena funkcije arctg je µcitav R pa za nju nemamo zahtjeva.
Rje�enje prve nejednadµzbe je

x 2 h�2;�1i [ h2;+1i

Rje�enje druge

2x2 � 8� 6x
x2 � 4 � 0

x2 � 3x� 4
x2 � 4 � 0

x 2 h�1;�2i [ [�1; 2i [ [4;+1i :
Konaµcno, rje�enje jeD(f) = [4;+1i :

4. Odredite podruµcje defnicije funkcije f : X ! R iz pravila

f(x) =
1 + ln 3

p
x2 � x� 6q

ln x2�x
x2�3x+2

:



Rje�enje: Uvjeti su

3
p
x2 � x� 6 > 0

ln
x2 � x

x2 � 3x+ 2 > 0:

Prvi uvjet daje:

x2 � x� 6 > 0) x 2 h�1;�2i [ h3;+1i ;

a drugi

x2 � x
x2 � 3x+ 2 > 1

x2 � x� x2 + 3x� 2
x2 � 3x+ 2 > 0

2x� 2
x2 � 3x+ 2 > 0

2(x� 1)
(x� 1)(x� 2) > 0

2

x� 2 > 0 ^ x� 1 6= 0

x 2 h2;+1i :
Rje�enje je

X = h3;+1i

5. Odredite ostatak r(x) pri djeljenju polinoma f(x) polinomom g(x) =
(x� 2)(x� 1)(x+1); ako f(x) pri djeljenju polinomom g1(x) = x2� 1
daje ostatak r1(x) = �x + 1; a pri djeljenju polinomom g2(x) = x� 2
daje ostatak r2(x) = 5:
Rje�enje: Kako je g polinom treceg stupnja, ostatak pri djeljenju r je
najvi�e drugog stupnja pa ga moµzemo zapisati u obliku

r(x) = Ax2 +Bx+ C:

Znamo da je
f(x) = q(x) � g(x) + r(x);

tj.
f(x) = (x� 2)(x� 1)(x+ 1) � q(x) + Ax2 +Bx+ C:



Otud je

f(2) = 4A+ 2B + C

f(1) = A+B + C

f(�1) = A�B + C:

S druge strane,

f(x) = q1(x) � g1(x) + r1(x)
f(x) = (x2 � 1) � q1(x)� x+ 1

tj.

f(1) = 0

f(�1) = 2:

Isto tako

f(x) = q2(x) � g2(x) + r2(x)
f(x) = (x� 2) � q2(x) + 5

tj.
f(2) = 5:

Rje�enje sustava

5 = 4A+ 2B + C

0 = A+B + C

2 = A�B + C

je A = 2; B = �1; C = �1 pa je

r(x) = 2x2 � x� 1:


